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Jan Chmielowski

NOTE SUR UN TRAVAIL DE H. HORNICH

1_. Dans cette note nous allons etendre le resultat de 
H. Hornich [2] a la dimension infinie. Si E est un espace 
vectoriel topologique (e.v.t. ) sur le corps K (K = C ou R), 
on denote par Pjj(E) 1’ensemble des polynomes homogenes 
continus de E dans K et par yL(U) l’espace des fonctions 
analytiques dans un ouvert U c E a valeurs dans K*\ 

D’abord nous allons rappeler ici deux definitions.
Definition 1. - Un ensemble AcE sera dit 

localement en 0 e E determinant pour les fonctions analyti
ques, si pour tout voisinage connexe U de 0 et pour toute 
f e A('U') on a l’implication suivante

fl AnU = 0 f = 0.

Definition 2. - Un ensemble AcE sera dit 
determinant pour Pjj(E), si tout polynome homogene continu, 
qui s’annule sur A, est identiquement nul.

2. Dans la suite nous allons supposer que E soit un
e.v.t. sur K, norme, separable.
nous allons designer par 

cumulation de 1’ensemble

A({xi])
Xi .

I Fill ’

Pour une suite |x^| c E-[o] 
l’ensemble des points d’ac-

i e n| .

Theorem e. Soit A un sous-ensemble ferme de 
xeE : ||x|| = 11. Une condition necessaire et suffisante pour

En vertu de la Proposition 1 de [1] le resultat annonce 
ici reste valable pour les fonctions analytiques et pour 
les polynomes homogenes continus a valeurs dans un quel- 
conque e.v.t. localement convexe. 
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2 J. Chmielowski

que A soit determinant pour PH(E) est que toute suite 
|x^jc E-[0] convergente vers Oe E et telle que A(^x^j) - A 
soit localement en 0 determinant pour les fonctions analy-
tiques.

La necessite. Soit £x^}cE-|o] une suite convergente 
oc

vers OeE et telle que A(|x^j ) = A. Soit f = fk une

, a a 12=0serie de polynomes homogenes continus, normalement convergente 
dans la boule fermee |||x||c rj, r etant une constante posi

tive. Si nous posons M = ) sup If, (x)|, alors If^Cxjl^

< Mr pour || x || = 1 et pour - k = 0,1,2,... . Sans diminuer 
la generality on peut supposer que l| x^ || < r pour tout i e N. 
Si f(x^) = 0 pour ie N, alors on a fQ = 0, en vertu de 
la continuite de f. Supposons que f. = 0 pour j=1,...,k-1. 
Nous allons montrer que f. = 0. Puisque pour toute sous- 

-suite

en vertu des estimations de

ooEZ
s=k+1

oour tout i., et ceci implique que fv(a) = 0 u k
a e A. Done f^ = 0.

pour tout

La suffisance. Supposons qu’il existe un polynome homogene
continu g / 0, et tel que g|A = 0. 
semble denombrable et dense dans A.
vante

Soit J b. c A un en- 
Soit f Xj] la suite sui-

k b1’...» k hk’ k+1 b1» ’9
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On a lim x^ = 0 et A([x^) = k. Il est clair que g(x^)=O 

pour tout i e N, quoique g / 0.
Remarque. On ne peut pas omettre l’hypothese que 

E soit separable, comme dans des e.v.t. non - separables 
n’existe pas d’ensembles denombrables determinants pour les 
fonctions analytiques (v. [l]).
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